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CHAPITRE

Découverte nombres complexes

Ce qu’il faut savoir faire :

I/ Introduction.

Théoreme et définitions :

e Il existe un nombre dit imaginaire noté i solution de I'équation x> +1 =0,
c’est a dire tel que > = —1.

* Onnote C I'ensemble des nombres complexes qui s’écrivent de fagon unique
sous la forme z =x+1iy oux ety sontdesnombres réels.

o Cette forme est appelée la forme algébrique de z.
o x est appelé partie réelle de z et on note x = Re (z).

o y est appelé partie imaginaire de z et on note y = Im (z).

¢ Un nombre complexe de partie réelle nulle est appelé imaginaire pur.

Exemples :
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* R est inclus dans C (un nombre réel est un nombre complexe de partie imagi-
naire nulle).

* Les opérations (sommes, produit) et les regles de calcul prolongent sur C celles
définies sur R.

, 1
¢ Tout nombre complexe z non nul admet dans C un inverse noté —.
z

) B ) z z
e Soit z/ un nombre complexe non nul, on définit le quotient — par: — =
/ !/
z z
ZX —
Z/
\ J
Exemples :

Théorémes :

* Deux nombres complexes sont égaux si et seulement s’ils ont méme partie
réelle et méme partie imaginaire.

¢ Un nombre complexe est nul si et seulement si sa partie réelle est nulle et sa
partie imaginaire est nulle.
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Il/ Propriétés.

Définition
Soit z € C de forme algébrique z = x + iy avec (x;y) € R X R.
On définit le conjugué de z noté z le nombre complexe z = x —iy.

Exemple :

Propriétés :

¢ Un nombre complexe z est réel si et seulementsi z =7Z.

¢ Un nombre complexe z est réel si et seulementsi z= —Z.

Démonstration :

Proposition : Soient z; et z; deux nombres complexes. Alors :

°zx22x2+y2 °esiz#0, E:

Démonstration :
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